
             ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ Γ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ ΓΙΑ ΔΥΝΑΤΟΥΣ ΛΥΤΕΣ 1. 

ΘΕΜΑ 1Ο  

Δίνεται συνάρτηση  f : R→R παραγωγίσιμη και f(1)-f(0)=e και g: [- 
𝜋

3
 , 

𝜋

3
 ] →R  συνεχής . 

Για κάθε xꞓR ισχύει : f /(x) = ex+2x+∫ [𝑔(𝑥) −
𝑥

𝜎𝜐𝜈2𝜒

𝜋
3

−𝜋
3

]2 dx  

Α) Να δειχθεί ότι υπάρχει ξꞓ(O,1) : f/(ξ) = eξ +2ξ 

Β) Να δειχθεί ότι  g(x) = 
𝑥

𝜎𝜐𝜈2𝜒
 ,   

−𝜋

3
 < x < 

𝜋

3
   

Γ) Να μελετηθεί η μονοτονία . να βρεθούν τα τοπικά ακρότατα και το σύνολο τιμών της g . 

Δ) Να δείξετε ότι η g είναι 1-1 και να λυθεί η εξίσωση :          ημ[g-1(
2𝜋

9
) +g-1(

4𝜋

3
)] x2 =ημ2χ         

ΘΕΜΑ 2Ο   

Εστω η συνάρτηση f:[0,2]→R για την οποία ισχύουν  

*Η f είναι συνεχής στο[0,2] 

*Η f είναι παραγωγίσιμη στο (0,2) 

* lim
𝑥→2

𝑥3−𝑓(0)𝑥2+𝑓(2)𝑥−4

𝑥−2
  =6 

Α) Να υπολογίσετε τις τιμές f(0) και f(2) 

Β) Να αποδείξετε ότι υπάρχει ξ ꞓ [0,1] ώστε f(ξ) =f(ξ+1) 

Γ) Να αποδείξετε ότι υπάρχει εφαπτομένη της CF παράλληλη στον άξονα x/x 

Δ) Αν f(1) =1 να αποδείξετε ότι υπάρχουν σημεία της CF με τετμημένες  x1 , x2 στα οποία οι 

εφαπτομένες είναι κάθετες . 

ΘΕΜΑ 3Ο 

Εστω η συνάρτηση f: R*→R για κάθε xꞓR* ισχύει : ∫ 𝑥𝑓(𝑥)𝑑𝑥 
2

1
= f(x) + 

𝑥3−1

𝑥3  

Α) Να δειχθεί  f(x) = 
𝑥3+1

𝑥3  , x ꞓ R 

B) Aν g(x) = √
𝑥3+1

𝑥3     

i)  Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της g 

ii) Να μελετηθεί η μονοτονία , η κυρτότητα της g και να βρεθεί το σύνολο τιμών της 

iii) Nα βρεθούν οι ασύμπτωτες και να γίνει η γραφική της παράσταση 

iv) Nα δειχθεί ότι για καθε x > 0 ισχύει: f(x)𝑒
1

𝑓(𝑥) > f(x) + 1 

v) Να υπολογίσετε το ολοκλήρωμα I =∫
𝑔(𝑥)

𝑥4

2

1
 𝑑𝑥   .  
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